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Seminario de problemas. Curso 2018-19. Hoja 10 (Ecuaciones funcionales)

Halla todas las funciones f: R — R tales que, para todos z e v,

F(fy) +af(@) =y + f(x)*.

Halla todas las funciones f: N — N tales que, para cada n,

FUE@)) + F(F(n)) + f(n) = 3n.

Si para todos = e y

f(:v;ry> _ f(fv);rf(y) 7

y sabemos que a = f(0) y b = f(1), determina el valor de f(x) para cada = € Q.

Halla todas las funciones f: R — R tales que, para todos z e y,

fle+y)=f@)+fly) v FE@*0) = f2)*?.

Encuentra una funcién f: Qt — Q' que para todos z e y cumpla que

f(xfy) = f(x)/y. (IMO 1992)

Se define una funcién f: N — N como sigue:
f =1, fB3)=3, [f2n)=[(n),
fAn+1)=2f2n+1)— f(n), f(An+3)=3f2n+1)—-2f(n).
. Cuantos nimeros n cumplen que f(n) =ny n < 20197 (IMO 1988)

[Pista: expresa el valor de n 'y f(n) en binario.]

Halla todas las funciones f: Rt — RT tales que, para todos z e v,

flz+ fy) =y flzy+1). (OME 2018)



